
Texp Devoir n ° 8
Nom :

- Durée 1 h 
- Calculatrices autorisées

On considère la matrice A=(−4 6
−3 5)

2pts 1. On appelle I la matrice identité d’ordre 2 . Déterminer p∈ℕ , tel que  A2=A+ p I

3pts 2. En déduire une expression de A3  et une expression de A4  sous la forme αA +βI où α et β sont des réels



3pts 3. On considère les suites (rn )  et ( sn )  définies par r0=0  et s0=1  et, pour tout entier naturel n , {rn+1=rn+ sn
sn+1=2 rn

 Démontrer par récurrence que, pour tout entier naturel n  , An=rnA+ sn I



2pts 4. Démontrer que la suite (k n )  définie pour tout entier naturel n  par k n=rn−sn  est géométrique.

En déduire, pour tout entier naturel n , une expression explicite de k n  en fonction de n . 

2pts 5. On admet que la suite ( t n )  définie pour tout entier naturel n  par . t n=r n+
(−1 )n

3
 est géométrique de raison 2.

En déduire, pour tout entier naturel n , une expression explicite de t n  en fonction de n . 

2pts 6. Déduire des questions précédentes, pour tout entier naturel n , une expression explicite de rn  et sn  en fonction de n .



3pts 7. En déduire alors, pour tout entier naturel n , une expression des coefficients de la matrice An .

3pts 8. En utilisant la question 2, exprimer I comme une combinaison linéaire de A3  et A4 , puis en déduire l’inverse de la matrice A3 .



correction     :   D’après bac Polynésie  12 juin 2015 
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8
A−

5

8
I)=I

On en déduit que A3 est inversible et que A3=
3

8
A−

5

8
I = (

−17
8

9
4

−9
8

5
4
)


	Devoir n ° 8

