Devoir 4 correction :

Exercice 1 :

5X3—1
5x2-1 9 5 8 8 5 5
1) y=————=— et u,= = = =g8|—|==
2+3 5 9 9 15 24 24) 3
—+3 —t—  —
5 5 5 5
2)Pourtout n€IN ,ona:
S5u,—1 Su,~1  uy(u,+3) Su,~1—(u,f-3u, —(u,/+2u,~1 (u,)—2u,+1 (u,~1)
Uy —U,= —-u,= - = = = -
™ u,+3 u,+3 u,+3 u,+3 u,+3 u,+3 u,+3
Lasuite (u,) estdonc décroissante
3)a)Pourtout n€IN ,ona:
vo—v 1 1 1 1 _ 1 1 1 1
™y -1 u,~1 Su,—1 u,—1 Su,~1 u+3 u—~1 4u—~4 u-—1
u,+3 u,+3 u,+3 u,+3
u,+3 4 u,—1 1
Donc v, ,—v,= - = =—
du,—4  4u,—4 4(u,—1) 4
o o . 1 . 1 1
Ainsi (v,) estarithmétique de raison — et de premier terme v,=——=——=1
4 u,—1 2-1
Bt v,=1++n="*4
4 4
b)Pourtout n€N ,ona: v,= ! < un—lzi < un:1+i=1+ 4
u,—1 v, v, n+4
n+4 n+8
VotV 1+ 4 4 (n+1)(n+8)
4)a)Pourtout neN ,ona: S =(n+1)——"=(n+1)————=(n+1) =
2 2 2 8
b)
def somme(n) :
v=1
s=v
foriin range(1,n+1) :
v=(i+4)/4
S=s+v
return s
Exercice 2 :
1) ulzix(—l)—Z:—l—E:—l et uzzlx(—z)—zz—l—ﬁz—é
3 3 3 3 3 3 9 9 9

2)Pourtout n€IN ,ona:
1 1 1

vn+1:un+1+3:7un_2+3:7un+1=7(un+3)=7Vn
3 3 3

Ainsi (v,) est géométrique de raison et de premier terme v =u,+3=—1+3=2

1\"_2

3)a)Pourtout n€N ,ona: v,=2 VG

2
b) Pourtout n€N ,ona: un=vn—3=?—3

1
4) (v, estune suite géométrique de raison — 1<§<1 ,donc (v,) tend vers 0.

On conjecture que (u,) tend vers -3

5)a)Pourtout n€N ,ona: S =2

<0



b) S’,,ZSn—3(n+1]=3—%—3n—3=—$—3n

.1
S0 =09~ 600

Exercice 3 :

1)a)

o
> >

w

O’g _— A2 ,,:,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

/1 0l A, 06
ﬂ\ .

A, et A, forment une partition de ’univers . D’aprés la formule des probabilités totales, on a :

¥
> >

w

p,=P(A,)=P(A,NA,)+P(A,NA,)=0,9%0,9+0,1x0,4=0,81+0,04=0,85

~ 0,95

P(A;NA,) 0,9%0,9
b) PylA,)= P(3A)2 =085
3 )

2)a)

b) A, et A, formentune partition de I’univers . D’apreés la formule des probabilités totales, on a :
Pui=P(A,.)=P(A,NA,,)+P(A,NA,,,)=p,%x0,9+(1—p,)x0,4 =0,9p,+0,4-0,4p,=0,5p,+0,4
3)a)Pourtout neN" ,ona:
Pni=P,=0,5p,+0,4—p,==0,5p,+0,4

Or on a admis que p,>0,8 = -0,5p,<-0,5%X0,8 = -0,5p,<-04 = -05p,+0,4<0 = p,,,—p,<0
Ainsi (p,) est décroissante.

b) Pour tout nelN" ,ona:

Vii1=Ppe—0,8=0,5p,+0,4—0,8=0,5p,—0,4=0,5(u,~0,8)=0,5v,



Ainsi (v,) est géométrique de raison 0,5 et de premier terme v,=p,—0,8=1-0,8=0,2
c)Pourtout n€N” ,ona: v,=0,2x(0,5/"" et p,=v,+0,8 = 0,2x(0,5/" +0,8

d) (v,) estune suite géométrique de raison —1<0,5<1 ,donc (v,) tend vers 0.
On conjecture que (p,) tend vers 0,8

La probabilité qu’un client achéte un melon la niéme semaine pour n suffisamment grand se rapproche de 0,8

Question automatisme :
Réponse b
2x—4y=5(L,) _ [2x—4y=5(L,)
3x+5y=—4(L,) —22y=23(L,¢3L,-2L,)
2x=5+4y
e | -3
22
5 4 -23
X=—+—X——
2 2 22
=
23
Y 22
_55 _46
- 2 22
23
My
=9
- 22
23
y=—=2



